
$iruri de пumеrе reale
Varianta 1

Data:

f Calculali tеrmепul al treilea а

Rezolvare:

Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:-

t-+ t--t-+
t-t ]--t-ttrггг
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f Strrdiu1l monotonia girului (.т,

Rezolvare:

tr]

l D.-onrtrali сб

mеаzб о рrоgrеs
Rezolyare:

numerele logrr5; 1,51ogr5qi logn25, in aceastб ordine, for-

ie aritmeticё.
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f girut (Jn )n., este dat de formula tеrmепulчi general xn = 3п2 - 23п - 48. Stabilili
dacб пumбrчl -40 este termen al acestui sir.
Rezolyare:

f intr-o progresie geometricб сrеsсбtоаrе avem Q = 8 qi 4 :72. Ca|crrla|i Ь, .

Rezolyare:

Rdsрuпs:

Calculali limita ;irului: li-2Ч' *_5|"-? 
.

Rezolvare.. п+е цЗ +Зп'-|
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f Ultimut riпd al unui amfiteatru сu 18 riпduri аrе 50 de locuri, iаг fiecare din
precedentele - cu сбtе 2 locuri mai pufin. C6!i spectatori incap in sаlй?
Rezolyare:

Rdsрuпs:
Suplimentar: 

l/^ 2

Determinativalorile раrаmеtrilоr rеаli а 9ib. astfelincAt lim[ 
2п'+Зп+4 

*оп*Ъ)=Ц,,+"[ п+l )
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lгп+
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Ечаlчаrе sчmаtiчЁ Е
Data:

$iruri de пumеrе reale
Varianta 2

Timp efectiv de lчсru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota: 

-] Catcutali tеrmепчl al раtrчlеа al qirului definit de formula 
"" =2п-"о"Ч

Rеzоlvаrе: а

formeaz1 о рrоgrеsiе geometric6.
Rezolyare:

] St,raiuli mбrgiпirеа qirului (х"),r, , ",=4,Rezolyare: п + 5

lD.-onrtrali сй пчmеrеlе ilБ;ffi; € qi l0- 2^П, in aceastё ordine,
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ý ýlrut (xn)n., este dat de formula termenului general хп:2п2 -l]tп-З. Stabilili
dасй пumёrul 18 este tеrmеп а1 acestui qir.

f intr-o progresie aritmeticй avem 4з = 8 9i cu = 23. Calculari а, + аrо.

Rezolyare:

f calculali limita girului: tlлЗ:'u-zn*: .

Rеzолvаrе: П)ф ZП- +П-5

йRdsрuпs:

]_г- ]+
Rdsрuпs:



l in vitrina unui magazin, conservele au fost aranjate in fоrmй de piramidё, astfel
incAt ре rindul dejos sunt 75 de conserve, ре urmitorul - 69, ре al treilea riпd,
б3 de conserve gi aqa mai departe рiпй la ultimul rбпd, ре саrе se aflё 3 сопsеr-
ve. cбte conserve sunt in total in vitrine?
Rezolvare:
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Rdsрuпs:
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Suplimentar:
Determinati valorile parametrilor reali а qi Ь, astfel incat rm[&'+21{ -on*b)=2.. л+оf 2п+l )
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Limite de functii,
Varianta '|

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota: _

Vаlоаrеа numerica а expresiei 1i- 5'11 
.r1.

х)ф | _,| х,

f Utitirarrd criteriul cu limite laterale de existen!ё а limitei unei funclii intr-un
punct, verificali dac5 funclia f аrе limitй in punctul Jo = -1.

[х'+х,х < -l
./(x):]"+l,x=-l

I

[2x'+x-l,x>-l
Rezolvare:

Rdsрuпs:

]co-pu."ti m$пm(,**)'
Rezolvare:

11
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|гi" А=х,*хr, unde ц,J2 Sunt soluliile ecualiei 0,5". 22'*2:64'r,
'_

iar g = r,- r/9,T'+3
,э_ф 

" 
*z, 

L'omParali numerele А qi в,
Rezolvare:

щllillllп

Rdsрuпs:

Rdsрuпs:
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ý Determinati valoarea parametrului real а. astfel incAt funclia f s5 аiЬй limitё in
(z

punctul xu ýi sб se calculeze / = li1 /(,r). daca ./(х) = r'" -5а'Х <2

Rezolvare;'catculeze'= 
|'Ч J|)'"''" J \"' 

[о"-з,х> 2 $| хо= z,

Rdsрuпs:
Suplimentar:
Determinali чаlоаrеа parametrilor reali а qi Ь, astfel incatlь (J+"- +z"+r +о"+ь)=1

ffit]

13



Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: _- Nota:

Valoarea numericб а expresiei li- l13r' 
"st"Х)фх'_l

f utli,and criteriul cu limite laterale de existen!й а limitei unei funclii ?ntr-un
punct' verificali dасй funclia f аrе limitй in punctul Хо = -2.

|х+2,х <-2
I

_f(x)=14-"',x=-2
I

L2-"-x2,x>-2
Rezolvare:

Evaluare sumativЁ Е ifi:1",5 
funclii

Compara{i: li'n Sin3" Пli-[r *а)'
Rezolvare: 

Х+0 х - хэ3 ( 2" )
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ь)12=.ц[#;)"=

f Гi. A=xt*x, unde Jl,.r2 sunt solu}iile ecualiei 0,2-"' .25З'-'=[}]'-', iu,
/_____=- \ l25 /

В = lim {8lx'-+ 7 
. Соmраrа{i numerele А 9i В.

I+€ х_3
Rеzоlvаrе:

Rdsрuпs:

Rdsрuпs:
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f D"t.r*ina!i valoarea parametrului real а, astfel inc6t funclia f s5 аiЬб limitё in
( о'х' _g,x < 2

punctul xn ýi sД se calculeze / = lЧ /(х). daca ,f (") = 
{оr, - Зо.' > 2$' "о 

= /,

I-г-
I

Rdsрuпs:

Suplimentar: l_ r 1

Determinali valoarea parametrilor reali а qi Ь, astfel in"et Ш-(л,Б' *, * S + ах + Ь) = i

L
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1

2

J

т
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Evaluare sumativЁ Е

Data:

f Mui jos sunt date graficele funcliilor а), Ь) qi с). Саrе din funclii este continul

in punctul хо: 1?

а)

f аЛчli чаlоаrеа de adevlr а propoziliei:

Rdsрuпs:

,,Func{ia _f : R - > R,,f(x) = /gx este continul pe R," А F

f s. considerб funclia f : D -+R, "f(r) ='" -|. Determinali ecualiile asimpto-

telor la graficul funcliei/ Х - 1

Rezolvare:

Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota: 

-

Functii сопtiпче
Varianta 'l

Е

Е

|7

н-+-+--]



] D"t".-ina!i punctele de discontinuitate ale funcliei gi tipul lоr:
(, l

" l(l+sin'х), .х < 0
l(x)=il cos -r|-;-,х > 0

["т- +х
Rezolvare:

(х'_+)(s" -tzs) , о.
|- lпх

f Rezolvali in Л inecualia

Rdsрuпs:

18
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f Determinagi valorile раrаmеtrilоr а,Ь еR, аsttЫ incit tЪпсgiа l': R -+ Л,

"f (х) =

Rezolvare:

sin(ax - За)____;-_-------;,"т ( Jх'-5х+б
18,х = з s5 fie continu5.

Ьх2 -9ь-----..........-.х>З
З- J2x +З'

н

н

н
й

Е
Suplimentar:
Determinali parametrii reali а qi Ь, astfel incбt dreapta de ecuatie у : х + 2 sё fie

asimptotб oblic6 Sрrе +со la graficul funclieilD + R,.fB): 

'S--,
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Funclii сопtiпuе
Varianta 2

Timp efectiv de lчсru: 45 min.

Punctaj acumulat: 

- 

Nota:

Data:

J мы jos sunt date graficele funcliilor а), Ь) 9i с). Саrе din functii este continuйin punctul ло : l?

Е

Е

Е

propozifiei:

2' este continuй ре R.'' А F'

-> R, f (х) =':*: Determinali ecualiile asimpto

л

ffi
',

J НЛщi чаlоаrеа de аdечйr а рrоро
,,Funcfia f : R -+ R,_f (")= 2' est

r S. сопsidеrй func}ia f : D -> R, .
tеlог la graficul funcliei/
Rezolvare:

],i"l'] I-I гl г, 1]

li t[llj"]{l"l
п гL_|__]

н++lц]+
I
tl]+]1

Rdsрuпs:
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f D"t"r-ina{i punctele de discontinuitate ale funcliei qi tipul lor :

(l

lIz -х);l ,x<l
,f(")=]\ х )

lе"|-.х > l
Ix-l'

Rezolvare:

Rdsрuпs:

н
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! O"t..-ina!i valorile parametrilor а,Ьс R , astfel incit funcli а f : R --> R,

siп(ах-2а) 
__

"f 
(") =

} Jх+ю
l2,x = 2

Ьх2 -4Ь--- '" -х1.л z L

2-rl6x-8

sё fie continuё.

Rezolvare:

Suplimentar:
Determina}i parametrii reali а qi Ь, astfel incбt dreapta de ecualie У : х - 1 sб fiе

asimptotё оЬliсй spre +со la graficul func{iei _/:D -> R,,/,(r) - 
Х2 +ЬХ+З

ах +2
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Funclii derivabile
Varianta 1

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota: 

-l in desenul alёturat este reprezentat graficul
funcliei derivabile 7: [-S;0] -+ Л . Completali
spaliul liber cu unul din termenii ,, ascutit " sau

,,obtuz", astfel incAt s5 se oblinё о propozi{ie
аdечёrаt6.

,,Tangenta dus1 la graficul funcliei f in punctul
-r : 3 fоrmеаzб, ctt semiaxa pozitivб Ох un unghi

] D"-orrrtra{i сй func{ia f : R -+ R, _f (r) ={"' '" .= este derivabilё ре Л.
Rezolvare: [2 + sin x,.r > 0

Rйsрuпs:

] I-.g.u de miqcare а unui mobil ре о ахй, in sensul роzitiц este s(l) =tЗ -6t2 _ 5t +7.

Determinali la се moment de timp / acceleralia sa este пulй.
Rezolyare:

Rйsрuпs:

23

Evaluare sumativa r
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] Scrieli ecualia tangentei la graficul funcliei J' : R -+R, "f(") = ./]' 1 3з 1 5 in
punctul de abscisi Jo = 1.

Rezolvare:

| Гi" func{ia f : R -+R,.f(х) = 1sin' х - sin л + 3 . Rezolva{i ecualia /'(х) = 0.
Rezolyare: 2

] Гi" func{ia f : R -+R,,f(") =(х' -t)e-'. Determina{i coordonatele punctului
de ре graficul funcliei in саrе tangenta este раrаlеli axei Ох.
Rezolvare:

ffi

Е

24
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Rйsрuпs:



f Гi" funclia /:л|{_r} -->R,f(x)-clxz+bx+|. Determinali parametrii reali
x+l

а gi Ь, astfel incit graficul funcliei sЁ trеасё prin punctul Д(2;З) qi /'(l) = 1 .

Rezolvare:

Rdsрuпs:
Suplimentar:
Fie func{ia f : R--> R,_f (х) = asinбx-bcos3"r. Determinali parametrii reali а qi ь,

astfel incаt r Kyl -_ а ;i 11L ): J' ." l8 4,

+

+
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Ечаlчаrе sчmаtiчЁ r i:::i:::rivobile

Data:

I In desenul alёturat este reprezentat graficul
funcliei derivabile f :|-З +]-+ Л. Completali
spaliul liber cu unul din termenii ,,ascu!it" sau

,,obtuz", astfel iпсбt s5 se oblinё о propozilie
аdечйrаtё.

,,Tangenta dus6 la graficul funcliei f in punctul
х : Ч fоrmеаzй cu semiaxa pozitivб Ох un

] D"-orrrtrali сё func{ia f :R-->R, ./(r) = {"'*,r,r 
( 0 

л este derivabiln ре Л.
Rezolvare: [х + cos х, х > 0

Rdsрuпs:

Legea de migсаrе а чпui mobil ре о ах1, in sensul роzitiц este s() =!"r -sr -7t +з.
Determinali la се moment de timp / acceleralia sa este пulё. З

Timp efectiv de lucru: 45

Punctaj acumulat: _ Nota:

Jll
:Gr

e}i

lIll

unghi

Rezolvare:

Rdsрuпs:
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f Scrieli ecualia tangentei la graficul funcliei f : R -+Л,,f(х) =,[Z; * "*i in
punctul de abscisё Jo =3.
Rezolvare:

f Гi" funclia f : R -+R,"f(x) = 1.о.' х - cosx +5. Rezolvati ecualia ./'(х) = 0.

Rezolvare: 2

Rdsрuпs:

п
L---J

lol
!]
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Е

Е
f Гi" funclia f : R -> Л,,/(r) = 2х -lп(х2 + 1) . Determinali coordonatele punctu-

lui in care tangenta la graficul func{iei formeazЁ сч semiaxa pozitivб Ох un
unghi de 45О.

Rezolvare:
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Fie funclia /:л|{r} -+ R,f (х)="'*-,*r*U. Determinali parametrii reali а siх-1 ' г-----
Ь, astfel incбt graficul funcliei sй trеасй рriп punctul l(З;-5) qi /'(2) = l .
Rezolyare:

Rdsрuпs:
Suplimentar:
Fie func{ia f : D -+ R, .f (х) = (а*' + Ьх +с) е'. Aflali valorile parametrilo r reali а,
4 с, astfel incAt ./ (.r) =Зх2е' .
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Еча!чаrе sчmаtiчЁ
Дрliсо|ii ale derivatei
Varianta 1

Data:

f i" desenul aliturat este reprezentat graficul
funcliei derivabile 7: [-S;0]-+ ft. Comple-
tali spaliul liber cu unul din simbolurile ,,<'',

,,}" sau ,,:", astfel incAt sй se ob{ini о рrо-
pozilie аdечёrаtб.

,,,f'(-з)П0,,f'O)Пo, _f' (-DJf' Q),,

Rdsрuпs:

Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:-

-

н
ll

lll
Е
Е]

п
ffi
Еlzl

н

нU
t]]

]I

нU
ltl
г2l
ы
ц

r

Rйsрuпs:

Ь) Calculati lim(/(x).x')
-!+ф

Rezolyare:

-l
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f гl" tЪпсliа7':R -+ R,/(х )=2х' +3xz -l2x-7.Determinati valoarea de аdечбr
а propoziliei:

,,Рuпсtul de iпflехiuпе al graficuluifuпc|ieif se аfld iп саdrапul IV,,. А F
Argumentali rбspunsul:

! ел4i extremele globale ale funcliei 7 :[о,r]--> R,f (х)= cosr.T-sinx.
Rezolvare:

Rdsрuпs:

30
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I U" teren de formй dreptunghiularё сч suprafala de 450 m2 се se аflй ре malul
unui rбч trеЬчiе ingridit (latura dinspre riч nu va fi ingrёdite). Aflali dimensi-
unile terenului, astfel incбt lungimea gardului si fie minim1.
Rezolvare:

Rdsрuпs:

f D"t"r-ina!i valorile parametrului real m, astfel incit funclia

f : R -+ Л,,f(х) = "' 
(х' + mх +и') sa fie strict crescltoare ре R.

Rezolvare:

Rdsрuпs:
Suplimentar:
Se consideri funclia /:R\{z}- R,f(x)-x2 +аХ-+Ь. Determina{i pentru се ча-

х-2
lori ale parametrilor rеаli а qi Ь funclia f admite un extrem egal cu 2 in punctul.r: 0.

31
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Дрliсаlii ale derivatei
Varianta 2

Data:

l i" desenul alбturat este reprezentat gra-

ficul funcliei derivabile f :(-2;7) --> П,

Completali spaliul liber cu unul din sim-

boluTile ,, 1" , r,>" Sau ,r:" , astfel incit
sб se oblinl о propozilie adevбrat1,

,,,f,(_l)П0, / (ФП0,,f"(з)fИ'(4) "

l S" considerё funclia f : D -+ Л,,f(х) =,rlпх,
а) Determinali intervalele de monotonie аlе funcliei,

Rеzоlvаrе:

Rйsрuпs:

Ь) Calculali 
''-,f({) 

.

Rezolvare: '+ф х

Timp efectiv de lucru: 45 min,

Punctaj acumulat: Nota: .-
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Rdsрuпs:



f гi" funclial R -+ R,f (х) = 4.т' * 4х2 +7 х -2.Determinali valoarea de аdечбr
а propoziliei:

\

I

,,Рuпсtul de iпflехiuпе al graficuluifuпc|ieif se аfld iп саdrапul I,,. А F,
Argumentali rёspunsul:

H+fi
Rdsрuпs;
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] D"t"r-ina!i dimensiunile unui bazin cu volumul de З2 mЗ,Ьаzа сйrчiа este un

рбtrаt, dасё se qtie сб pentru а acoperi perelii Ei baza lui s-au utilizat un пumёr
minim de рlёсi de faian!б.
Rezolvare:

Rdsрuпs:

f n.t..-ina!i valorile parametrului real m, astfel incAt funclia
f : R -+ R, _f (х) = е-'(х2 + их) sб fie monoton descrescйtoare ре R.
Rezolvare:

Rйsрuпs:
SчрIimепtаr: 

,2
Se considerd funclia f :D-+R,.f(x) =;+ Determinali pentru се valori ale

parametrilor reali а Ei Ь functia f admite extreme in punctele х: 0 qi -т: 3.
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Evaluare sчmаtiчЁ lt
Numеrе соmрlехе
Varianta 'l

Data: Timp efectiv de lucru: 45 miп.

Punctaj acumulat: Nota:_

este pur imaginar.

I

] аЛаli чаlоаrеа de аdечlr а propoziliei:

Numёrul

f Rezolvali in С ecua{ia z2 + (Зi -2)z+ 5 - 3i = 0. Calculali |z, + zr|.
Rezolyare:
lL]

Rdsрuпs:

]calcula{i lim +#, dасб a=-7i|9-(t+;)'-5j+l.
Rerolvare:'-o

llllillllIll{

шllL
lH

Rdsрuпs:

L
0

l
2

J

4

5

L
0

1

2

з
4

5
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f Catculali partea imaginarа а пumйrulчi Z. dасё , =| Yl + +б-l .Rezolvare: \ l -r/

Rdsрuпs:

f s" gtie сё -z+22:З -2i,unde z =a*bi,a qi Ь suntnumere reale. Calculati
2.z.

f Rezolva{i in с ""r"i:;:\,.Rezolvare:
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Rdsрuпs:

ffi
+fl
ffi

зб



f Гi. zt = 2m2 + isiпm qi z, = 4m - i(m2 + m).
Determinali valorile reale аlе lui m, astfel iпсбt пumеrеlе z, qi z, sd Гteconjugate.
Rеzоlvаrе:

Suplimentar:
Determinati parametrul real m, astfel iпсбt ecualia z'- 21l- i)z+m-2i=0 sё
admitб о rйd5cin5 rеаlй.
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Numere соmрlехе
Varianta 2

Data:
Timp efectiv de lucru 45 min.

Punctaj acumulat: ._-_-- Nota:

J аП4i чаlоаrеа de аdечir а propoziliei:

_ 
Numere le z, - 2(*"! *rrr;) qi r, =2i sunt egale. А F'

SX::::;Y"in С ecua{ia z2 +(4+Зi)z+4+6i=0. calcula! i|z,+z,!.

+

Rezolvare:

f
-'-зх-4'

l ;"rcуti 
l"ч :-7i, 

dacd а = -i|?+(t-;)' +зi + 1.

I
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f Calcutali раrtеа rеаlё а пцmёrului 2, dасй z =| \!|" * ЗJ7 - i.Rеzоlчаrе: \l-i/

Rdsрuпs:

I s. qtie с5 5 - iz : (2 + i)z, unde z = а t bi , а qi Ь sunt пumеrе reale. Calculali
2,z.
Rezolyare:

п
loI

н

н

Rdsрuпs:

f Rezolva{i in С ecuatia t : lli,
Rezolyare:

Rdsрuпs:

з9

I
I

]

--т-t
]

т

+

]]

i1Е

ffi
ffi
Hj

I
l

I
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t
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ffi
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f Oetermina}i valorile rеаlе аlе lui m, asfel incit numёrul
z =m-4+|оg.m+i(m2 -2m-З) sё fie nenul.
Rezolyare:

Rdsрuпs:
Suplimentar:
Determinali parametrul real m, astfel incit ecua{ia z2 + (2 + i)z - m- 3i = 0 s5 admitй
о rбdёсiпй rеаl5.
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Matri ci. Determi пап!i.
Sisteme de ecuolii liniare
Varjanta'|

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:_

] n"t"r-ina!i valoarea de аdечйr а propoziliei:

,,Оаса а:[] 3], 
utrrn.i detl с N." А(0 i)

f гii.,а date matric,," ,=[j 
;],'=[:,

k с R, astfel incбt Д+ kB = С' .

Rezolvare:

Fffi
2] 

,i с -F' 7 
]. uлutil)' [+ Jl*z)'

4|

Rdsрuпs:

l,
l0.5,

f ,."..rruu[I ln к ecuaTla 
I

Rezolvare; I l

lro

1l
' |=о.

1 2т+3 
|,I

н
Rdsрuпs:

I

1

Evaluare sumativЁ Z



] гl" func{ia f : Mr(R) -+ Mr(R),f (Х)= х' -3х. Calculati B-l, dacё В = _f (А)

!-
0

l

2

J

т
5

6
,|
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f Гi" matricea 
' =r: о'*' jl, on"r, valorile раrаmеtrului rеаl а, astfel inc6t- 

[" 64)
matricea А sё fie inversabilй.
Rezolvare:

Suplimentar:
Aflali vаlоаrеа parametruluireal m,astfel incAt sistemul sй fie compatibil determinat.

Imx+)l*z=7
I

\ х+mу!z=З

["*у* mz=-2
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Evaluare sumativ5 Е

Punctaj acumulat: 

- 

Nota:

f O"t"r-ina!i valoarea de аdечёr а propozi{iei:

..Dасё о: ('' 1 
). ut,rrr.i det l с N.,, А

l0 -i)
.:Н:::;жj;[; f},=[; ?),,.=[.,; l),.n",,tcR,

Rezolvare:

Motri ci. Determi па пli.
Sisteme de ecualii liniare
Varianta 2

Data: Timp efectiv de luсru: 45 min.

f Rezolvali in R ecuat," lJ'-'"'|=ro.
Rеzоlvаrе: | 2 2|

Rdsрuпs:

н

а

4
d

Lн

]
-1

]
l
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f Гi" funclia f : Mr(R) -+ Mr(R), f(X) = Х' + 31r. Calculali B-l, dасб В = _f (Д)
(_з 2 \siA:l l., [-2 -1)

Rеzоlvаrе:

Е
(x+5v-4z=0

l Rezolvali sistemul de ecua{ii: )z* -"у *зr= 0 ýi scrieti о solu}ie particularё а lui.
Rezolyare: |3x+4y-z=0

Rdsрuпs:

Rйsрuпs:
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(о 2 -l\
J гi" matricea ,ч =l+ о -з | аЛ"li valorile раrаmеtrulч i real a,astfel incДt

matricea А sё fie Li"..i.Our"
Rezolvare:

Suplimentar: r mx+y*z=7
Aflali vаlоаrеа parametruluireal m,astfel incdt sistemul {"*( m-1)l* z =2 ,5fie compatibi' determinat. 

[ "; 2у + mz = З

Rdsрuпs:

]
_l

l

+
]

+
]-
-г
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Parolelismulin spoliu
Varianta 1

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:_

f Гiе cubtll ABCDA,B|C|D1. Identificali gi numili:

а) douй drepte paralele:

Ь) douё drepte concurente: ,

с) dоuй drepte necoplanare:

d) douб plane paralele:

е) douй plane concurente:

] D"-orrrtra{i сё in cubul АВСDА|Вр|Q (vezi desenul de 1а itemul 1) avem
(ABC)|lU,B,C,)

,ffi

Е

+*+-i-I

ffi

Е
t4

47



ý Paralelogramul ABCD cu m(< Dдв)=60" 9i trapezul DCEF in саrе DCllEF qi
m(< DCE) = l10" sunt situate in plane diferite. Calculali mёsurа unghiului for-
mat de dreptele:
а) дВ qi ЕF Dеsеп;

Ь) АВ 9i СЕ

с) AD qi ЕF

l s" d5 triunghiul Авс. un plan paralel la dreapta Вс intersecteazё latura дв in
punctul Р qi latura АС in punctul Q, astfel
mentului [РР], qtiind сё ВС = 12 сm.
Dеsеп: Rezolvare:

Rdsрuпs:

iп"аt Л = 
1. ДЛа!i lungimea seg-рв7
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f in tetraedrul 'I/ABC, ре muchia VC este luat un punct С,, astfel incбt I':' =L.
Prin punctul С, este dus planul а раrаlеl bazei АВС, саrе interse.r.u"f;'ri'u.i-
i|e VB gi Иl, respectiv in punctele В, 9i l,. Calcula{i perimetrul 9i aria sec{iunii
Д|В|Ср dасб АВ =|2 сm, ДС =|0 сm si ВС =l0 сm.
Dеsеп: Rezolyare:

Rdsрuпs:
Suplimentar:
Fie VABCD о piramidй cu baza paralelogramul ABCD. Daci М, N, Р sunt mijloa-
cele segmentelor VА, VD, respectiv DC, arltati сЬ (ШVr)|(I/ВС).
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Paralelismul iп spaliu
Varianta 2

Data: Timp efectiv de lucru: 45 m

Punctaj acumulat: _.- Nota:

а) douё drepte paralele:

Ь) douё drepte concurente: .

с) douё drepte песорlапаrе:

d) douй plane paralele:

е) dоuё plane concurente:

f Demonstrafi сб in cuboidul ,аrсоаrБ |uu, aesenul de la itemul l) avem
Ас||ЕG.
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] Patratul ABCD gi trapezul isoscel АвЕЦ in саrе Е nu aparline planului АВС,
аrе m(< ДВЕ)=60'. ýtiind сб АF: Ев, calculali mбsurа unghiului format de
dreptele:

а) ЕF 9i DC Dеsеп:

Ь) АС Ei ЕF

с) ЕВ ;i DC

l s. dй triunghiul Авс. un plan paralel la dreapta Ав intersecteazб latura дс in
punctul Е qi latura ВС in punctul F. ýtiind 

"6 #= ] ;i аВ : 20 сm, afla{i ЕF.
Dеsеп: Rezolvare:

Rdsрuпs:

н

п
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l i" tetraedrul VABC, ре muchia VB este luat un punct В,, astfel incAt VВ' 
=l .

РriП Punctul В, este dus planul а paralel bazei АВС, саrе interse.r"uru'*.n1-
ile VA qi ИС respectiv in punctele l, li С, . Calcula{i perimetrul gi аriа sec{iunii
А|В|Ср dасб, ДВ =7О сm, ВС =lб сm gi ДС =lO сm.
Dеsеп: Rezolvare:

Rdsрuпs:
Suplimentar:
Considerйm un cub двсDд'в'СD' 9i поtйm cu Q, О2, Озсепtrеlе felelor Авв,А',
всС'В' qi rеsресtiц ABCD. Demonstra!i се (ОР2Оз)|l(бl'С'1.
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Реrрепdi cu l о ritatea iп sp ali u
Varianta 1

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota: _

f Гi" afuui ABCDA,B.C|D|in саrе ACnBD : {О}, iar
АВ : б cm. Utilizend desenul, identifica{i si calculati:

а) d(A,ID,C,7)=

Ь) lungimea diagonalei cubului

С) prlno,u,1 [Bq ] =

d) sin(<(.aq,(;Bc)))=

J in baza desenului de la itemul 1, demonstrali сб (ADC,) L(4DP).

+,]|
-..-'-']+

+

]-+ -ц!+*

гal
lolr
lzI
ы
Е
tl]
lolU
lzl
Ll

ш]

53



J Bie dat uп plan а. Dintr-un punct М exterior planului, se duce oblica МА 9i
perpendiculara ре plan Мо, astfel incit1,o еа. sб se afle lungimea oblicei
МА, dасё еа fоrmеаzб cu оМ un unghi cu m6surа de 30" Ei Мо:4 cm.
Rezolvare: Dеsеп:

f гi" triunghiul ..n,,"{Jif,Т";с
scris in triungh.i' se ridiсб perpendiculara ре planul triunghiului os : rб cm.
Determina{i rz (< (SBC) ;(,aBQ),
Rezolvare:

Rdsрuпs:
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] Oin чбrful В al dreptunghiului ABCD, cu АВ : 4 cm Ei ВС : 10 сm, se ridicЁ
perpendiculara vв ре planul dreptunghiului. Determinali distanla de la v рбпй la
latura AD qi sinusul unghiului format de VD cu planul ABCD, dacй VB :5 сm.
Rezolvare: Dеsеп:

Rdsрuпs:
Sчрlimепtаr:
Punctul М este egal depёrtat de la чАrfчrilе unui triunghi dreptunghic АВС cu
catetele АВ : 18 сm qi АС : 24 сm. Determina{i misura unghiului diedru dintre
planul inclinat (МАС) 9i (АВС), dасй distan{a de la punctul М la planul triunghiu-
lui este 20 cm.
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Perpendicularitatea in spaliu
Varianta 2

Timp efectiv de lчсru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota: 

-I s" considerё cuboidul ABCDEFGH in саrе АЕ : 8 cm, АВ : ВС : 8€ cm.
UtilizAnd desenul, identifica{i qi calculafi:

аl а(л,[rс])=
Ь) lungimea diagonalei cuboidului

с) pr<uHol [ДС] =

d) sin(<(;c,(zBc)))=

l in baza desenului de la itemul l, demonstr a|i cбt (ДВG) I (Е'ЛС).
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f Гl" dat un plan а. Diпtг-чп punct М exterior planului, se duce oblica МВ 9i
perpendiculara МО, astfel incAt В,О с а. Sб se afle lungimea perpendicularei
МО, dасё еа fоrmеаzй cu oblica ВМ un unghi сч mбsчrа de 30" qi МВ : б cm.
Rezolvare: Dеsеп:

Rdsрuпs:

f Гi" dat pбtratul ABCD in саrе ДС .rBD ={О}Ф АС =8J-Zcm. Din punctul
о se ridicё perpendiculara Vо:4€ с- ре ilanul pltratului. Dactr М este mij-
locul muchiei ВС, determinali m < ((rB С) ; (,Ч,В Q).
Rezolvare: Dеsеп:

Rdsрuпs:
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f Oin virful А al triunghiului АВС, cu АВ : АС : 5 сm, ВС : б сm, se ridicб
perpendiculara VA ре planul triunghiului. Determinali distanla de la V рАпй la

latura ВС qi sinusul unghiului format de VC cu planul АВС, dacб VА: 2 сm.

Rezolyare: Dеsеп:

Rdsрuпs:
Suplimentar:
Determinali distanla de la un punct V рбпё la planul rombului ABCD cu latura

de 12 сm qi un unghi de 60О, daci unghiurile diedre dintre toate planele inclinate
(VAB), (VAD), (VCD), (VBC) Ei plnnul rombului sunt de 30О.
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