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Data: ] Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

. Calculati termenul al treilea al sirului definit de formula x, = 5n— sin%.
Rezolvare:

L
0]
1
2
3]
B studiati monotonia sirului (x,).,,, x, = 2"

Rezolvare: Sn—1
L]
0]
1
2
3
Ld

Raspuns: El
.Demonstrati cd numerele log ;5; 1,5log, 5si log, 25, in aceastd ordine, for-

meaza o progresie aritmetica.

Rezolvare:
L
£ ?
1] i
2 |
d
4]
5 |
6]

(92




“
. Sirul (x,),., este dat de formula termenului general x, = 3n” — 231 - 48. Stabiliti
dacd numérul —40 este termen al acestui sir.
Rezolvare:
E
0]
1]
2]
El
4
Raspuns: 5]
. Intr-o progresie geometrica crescatoare avem b, =8 si b, = 72. Calculati b,.
Rezolvare:
L]
0
1
2]
3 |
4]
Raspuns: 15 ]
2
B Calculai limita sirului: lim 27 £51=2
Rezolvare: "= n+3n -1
L]
0]
1]
2|
3|
4]
3 |
3 Raspuns: 6]
i
| 6




. Ultimul rand al unui amfiteatru cu 18 randuri are 50 de locuri, iar fiecare din
precedentele — cu cate 2 locuri mai putin. Cati spectatori incap in sala?
Rezolvare: ,

R

Raspuns:

Suplimentar:

2
Determinati valorile parametrilor reali a si b, astfel incét lim L BRLAR +an+ b] =4.

- n+l




Siruri de numere reale

Sumbeitiae Bos el
e umatia [T s

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

. Calculati termenul al patrulea al sirului definit de formula x, =2n— cos?Z.
Rezolvare: 4

2n

B studiati marginirea sirului (x,),,, x, = ——.
n+3

Rezolvare:

(e[ [=]o]=]

Raspuns:

. Demonstrati cd numerele \5/10+2\/1—7_ : \/:2- si \5/10—2\/ﬁ , In aceasta ordine,

formeaza o progresie geometrica.
Rezolvare:

-

[r[#]w]e]—=[o]E]

[o[a][s]w]w]=]o]e]




. Sirul (x,),., este dat de formula termenului general x, = 2n° —11n-3. Stabiliti
dacd numarul 18 este termen al acestui sir.
Rezolvare: 5

Raspuns:

. Intr-o progresie aritmetica avem a, =8 si a, = 23. Calculati @+
Rezolvare:

[n]s[w]p]=]o]=]

Raspuns:
3n* -2n+6
w2t +p—5

[68 Calculati limita sirului: lim

Rezolvare:

ENEIESENREE

Raspuns:




- In vitrina unui magazin, conservele au fost aranjate in forma de piramida, astfel
incat pe randul de jos sunt 75 de conserve, pe urmatorul — 69, pe al treilea rand,
63 de conserve si asa mai departe pana la ultimul rand, pe care se afla 3 conser-
ve. Céte conserve sunt in total in vitrina?

Rezolvare:
L
0
‘ b
2
3
i 4
L]
Bl
Raspuns: il
Suplimentar:
g ; : . 11 o ae e [ 87 42041
Determinati valorile parametrilor reali a si b, astfel incat lim T +b|=2.
n—w n

10




Limite de functii

BEsaa

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

: oosd o X
: . Valoarea numerica a expresiei lim este

xoo | —Tx

2

2___4
0]
3

. Utilizand criteriul cu limite laterale de existentd a limitei unei functii intr-un
« punct, verificati dacé functia f are limita in punctul x, =-1.

Pl B |
f@)=9x+l,x=-1

258 A x=L x>kl

Rezolvare:

Raspuns:

- Comparati lim g Dlim(l - —1—) 3
x—=0 X x—3 X+ 3
Rezolvare:

frlsjwiw]=|o]e]




. Calculati:

[R[=[=][a]m]~]] [Rle[=[~]w]+]] (R[] ]w]+]n]¢]

B e e NN S S—

Comparati numerele A si B
\
1
T;
]
|
B
Tl

¥
|
|
|
i
et
{ | | ‘ | | |
[P P Y 0 o S N
X, +X,, unde x,,x, sunt solutiile ecuatiei 0,5 -22**? = 64!

1] CE RN |

1 27 ] Hfﬂ% WHH%@%A |

e A 2 0 e
ﬂ_T<¢pwﬂ+:4fH: wmggm;ﬁ#AA

4 & BLUMRIEE g*+xft%ﬁ I T A N
® +—+++ 111+ & |+—+++ TLL‘ I e o et S N

I8 Fie 4

12




. Determinati valoarea parametrului real a, astfel incat functia f sa aiba limita in
{azx—Sa,xSZ .

punctul x_si si se calculeze / = lim £ (x), dacd f(x)= gt %, =2
. X% ax—3,x>2

Rezolvare:

[l [e]s]w]m]=[o]H]

Raspuns:

Suplimentar:
Determinati valoarea parametrilor reali a si b, astfel incat lim (\/4x2 +2x+1+ax+ b) =—.




Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

2

i o b A3k
B¥ Valoarea numerici a expresiei lim—; = este 0
X—>0 X — .
3

. Utilizand criteriul cu limite laterale de existentd a limitei unei functii intr-un
punct, verificati daca functia f are limita in punctul x, =-2,

x+2,x<-2

f(x)=34-x*x==-2
2—x—x",x>=-2
Rezolvare:

+ 1]
10
WL_W*__ 1]
| mt <
SARSENEERR 3
S EEEENEEENRRN T+ [4]
Raspuns: E
- Comparati: lim i Dlim(l + i) :
=0 x x—3 2x

Rezolvare:

(2] ]w]o]=]o]c]

14




. Calculati:
’—9x+14

X
Stim
ot

(o[ ]w]w]=[o]=]

[n]s[w]w]=][o]=]

Raspuns:

x+2
. Fie A=x, +x,, unde x,,x, sunt solutiile ecuatiei 0, 272552 = (é) , iar

’ 2
B:limM

X——0 x—3

Rezolvare:

. Comparati numerele A si B.

[o]o][s]e]w][~]o]]

Raspuns:




. Determinati valoarea parametrului real a, astfel incat functia f sa aibd limita in
: i 243
: . a’x*-9,x<2 .
punctul x_si si se calculeze / = lim f(x),daca f(x)= sl x,=2.
0 By a’x-3a,x>2

Rezolvare:
L]
0]
1]
2]
=
4]
5|
6
Rdspuns: E
Suplimentar:

Determinati valoarea parametrilor reali a §i b, astfel incat lim (\/ X +x+5+ax+ b) =

w|w




Functii continue

e e

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Nota:

Punctaj acumulat:

. Mai jos sunt date graficele functiilor a), b) si c). Care din functii este continud
in punctul x; = 17

a)

v

. Aflati valoarea de adevar a propozitiei:
,Functia 7:R— R, f(x)=1gx este continuipeR” A F
2x=3
x—

. Determinati ecuatiile asimpto-

. Se considera functia f:D —> R, f(x)=
telor la graficul functiei f.
Rezolvare:

Raspuns:

[w[o]e] [«]=]e]

[S[a[e[s]w]w][=][=]]

e
N




. Determinati punctele de discontinuitate ale functiei si tipul lor:

!
(1+sin2 x)’r o

X )=

S CoS x
e A Tk
X +x

Rezolvare:

Raspuns:

[2o[r]s]w]e[=]=]]

2 2
88 Rezolvati in R inecuatia & 5 —125) >0.
Rezolvare: 1=Inx

[2[w[a]wls[w[S]~]=]E]

Rdspuns:




. Determinati valorile parametrilor a,b € R, astfel incat functia f: R —.):'R,
(sin(ax —3a)

- ,x<3‘
X" —5x+6

f(x)=118,x=3 sa fie continua. -

bx*> —9b

—_— x>
(3—+2x+3

Rezolvare:

3

[eo[w]a[w]s[w]][-[o]E]

Rdspuns:

Suplimentar:

Determinati parametrii reali @ si b, astfel inct dreapta de ecuatie y = x + 2 si fie
3
ax

asimptota oblica spre +o la graficul functiei D — R, f{x) = ekt
X +bx+2




continue

Varianta 2

2

Functii

ROp—
TR n

Timp efectiv de lucru: 45 min.

Data:

Nota:

Punctaj acumulat:

a), b) si ¢). Care din functii este continui

. Mai jos sunt date graficele functiilor

=12

l)cO

in punctu

A~

. Aflati valoarea de adevir a propozitiei:

F

A

R.”

a pe

3x+3
x=2

=

2" este continu

»Functia 7:R — R, f(x)

- Determinati ecuatiile asimpto-

s [(x)

. Se considera functia £:D — R

telor la graficul functiei £

Rezolvare:

[=[e[=[[=][<Tw]e]]

e S Rl TR R AR

ol

|
|
|

T
R
1

|
]

| | | | | | |
J\Y‘f‘.’J‘f‘ lw\.L — T\”r\‘ﬁfll“%“mv‘__w [,‘\
e e NN =1 \,\\J — J,\ \4\* LY ,ﬁ\w\
- N T 0 0 A 1 T e R M 0
L] e
e “J‘L"A‘[ ‘\‘\,ﬁ‘{‘ §3- e i T e e Ty
, , , R
I ILTI,\J,\%J?\VJJLJF\{\ I LTL,‘
.v

1] , B

= N ‘J,f\“[lfl\?Tl\lJi\ . N <]
AHI ;, | | _ | | i* W
5 e e S S R |
-1 | | fede-t=1-f Lo o
rrererrrrr+—rT+t+++r <
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. Determinati punctele de discontinuitate ale functiei si tipul lor :

(Z—x]xj’xsi
fx)=4\ ¥

X

e
® 0 |

x—1
Rezolvare:

plo]|r]s]w]n]-]o]E]

Raspuns:

2 c
[88 Rezolvati in R inecuatia & Sk AT 2N

Rezolvare: 1-Igx

[2[w[o][n]s][w]m]-]o]]




. Determinati valorile parametrilor a,b e R, astfel incat func;id f:R—>R,

sin(ax—2a)
X =Tx+10""
F(x)=112,x=2 sa fie continua.
M x>2
2-6x-8’
Rezolvare:

@_—
0
1
2
3
4,
5
16
7
Raspuns: 8
Suplimentar:
Determinati parametrii reali a si b, astfel incat dreapta de ecuatie y = x — 1 sa fie

x> +bx+3
e

asimptota oblica spre +o la graﬁcui functiei £D — R, f(x)=




Functii derivabile
Varianta 1

Punctaj acumulat: Nota:

Timp efectiv de lucru: 45 min.

. In desenul alaturat este reprezentat graficul
functiei derivabile f:[-5;6] > R. Completati
spatiul liber cu unul din termenii ,, ascutit ” sau
,»obtuz”, astfel incat sa se obtina o propozitie
adevarata.

»langenta dusa la graficul functiei f in punctul 7
x = 3 formeaza cu semiaxa pozitiva Ox un unghi 1

"
.

*x<
28 Demonstrati ca functia /:R—> R, f(x)= {e e i este derivabila pe R.
Rezolvare: 2+sinx, x>0

Raspuns:

- Legea de miscare a unui mobil pe o axd, in sensul pozitiv, este s(t)=¢ —6¢* -5t +7.
Determinati la ce moment de timp 7 acceleratia sa este nula.
Rezolvare:

[»[w[e]=]o]c]

Raspuns:

no
(8]




. Scrieti ecuatia tangentei la graficul functiei f:R — R, f@)=vx*+3x+5 in
punctul de abscisa x, =1.
Rezolvare:

[r]s|w]o]—jo]e]

Rdspuns:

- Fie functia f: R > R, f(x) = lsin2 x—sinx+3. Rezolvati ecuatia f (x)=0.
Rezolvare: 2

[2[o]|n[s]|w][S]-[o]E]

Raspuns:

. Fie functia f:R —> R, f(x)= (x2 - l)e"‘. Determinati coordonatele punctului
de pe graficul functiei in care tangenta este paralela axei Ox.
Rezolvare:

[ []s]w]o]—][o]]

Raspuns:

24




2 ) Eot
B Fie functia 1:R| (-1} > R, f(x) =Lbf+l. Determinati parametrii reali
- X+

a si b, astfel incat graficul functiei sa treaca prin punctul 4(2;-3)si f'(1)=1.
Rezolvare:

[Plol=[=[o[=]s]]

Raspuns:

Suplimentar:
Fie functia f: R — R, f(x) = asin6x—bcos3x. Determinati parametrii reali a si b,

astfel incat £ (i—g) =4 g f(%) b fy




S Functii derivabile

e T

Data: Timp efectiv de lucru: 45 mir
Punctaj acumulat: Nota:
B ) - 4
. In desenul alaturat este reprezentat graficul — +— ' ¥y
functiei derivabile f:[-3;4] > R. Completati |- Gy
spatiul liber cu unul din termenii ,,ascutit” sau
»obtuz”, astfel incat sa se obtind o propozitie 1
adevarata. h, ;’[
,»langenta dusd la graficul functiei f in punctul 1~
x = -2 formeaza cu semiaxa pozitivi Ox un
unghi 2

. Demonstrati ca functia f:R—> R, f(x)=
Rezolvare:

2
<
{x 1550 este derivabila pe R.

x+cosx, x>0

Raspuns:

. Legea de miscare a unui mobil pe o axa, in sensul pozitiv, este s(r) =lt3 -5 -Tt+3.
Determinati la ce moment de timp 7 acceleratia sa este nula.
Rezolvare:

Raspuns:




. Scrieti ecuatia tangentei la graficul functiei f R >R, f (x)= \/2x +x+4 in

punctul de abscisa x, = 3.
Rezolvare:

[n[a]w]e]=][o]E]

Rdspuns:

. Fie functia f: R > R, f(x) = —cos x —cos x +5. Rezolvati ecuatia f (x) =0.
Rezolvare:

[lo[a]s]w]m]=[o]E]

Raspuns:

. Fie functia f: R — R, f(x) =2x—In(x” +1) . Determinati coordonatele punctu-
lui in care tangenta la graficul functiei formeaza cu semiaxa pozitivd Ox un
unghi de 45°.

Rezolvare:

(o] s]wlmi-jof]

Raspuns:

N
N




2, '
B8 Fie functia £:R ({1} > R, £(x)= L‘J‘l”’. Determinati parametrii reali a si

b, astfel incat graficul functiei sa treaca prin punctul AB3-5)si f(2)=1.
Rezolvare:

Raspuns:

Suplimentar:
Fie functia f:D — R, Fn)= (axz +bx +c) e*. Aflati valorile parametrilor reali g,
b, ¢, astfel incat f'(x)=3x%".

|




Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

- in desenul alaturat este reprezentat graficul
functiei derivabile f:[-5:6]— R. Comple-
tati spatiul liber cu unul din simbolurile ,,<”,
»>" sau ,,=", astfel incét si se obtind o pro-
pozitie adevirata.

o, Fol, £ @)

[0 [l e )

- Se considera functia f/: D — R, f(x) = lni
X

a) Determinati intervalele de monotonie ale functiei.
Rezolvare:

[2[a[e]s]w]m]=][o]F]

Raspuns:
b) Calculati lim( f(x)-x?)
Rezolvare:

[ [w[e]=[o]c]




B Fie functia /1 R - R, f)=2uin 3hA120 4T Determinati valoarea de adevir
a propozitiei:

»Punctul de inﬂéxiune al graficului functiei f se afld in cadranul IV, A F
Argumentati raspunsul:

. Aflati extremele globale ale functiei f :[0,7] — R, f(x) = cos® x —sin x.
Rezolvare:

Raspuns:




. Un teren de forma dreptunghiulara cu suprafata de 450 m? ce se afld pe malul
unui rau trebuie ingradit (latura dinspre rdu nu va fi ingraditd). Aflati dimensi-
unile terenului, astfel incat lungimea gardului sa fie minima.

Rezolvare:

[o]e]s[w]n]=[o]]

- Raspuns:
. Determinati valorile parametrului real m, astfel incat functia

f:RSR f(x)=¢" (x2 +mx + mz) sa fie strict crescitoare pe R.
Rezolvare:

[ [e]s[w]w][=]o]=]

Raspuns:

Suplimentar:
Se considerd functia f: R\ {2} —SR, f(x)=

X +ax+b

. Determinati pentru ce va-

lori ale parametrilor reali a si b functia f admite un extrem egal cu 2 in punctul x = 0.




e Aplicatii ale derivatei

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:
. in desenul alaturat este reprezentat gra- 4
ficul functiei derivabile f:(-2;7)— R.
Completati spatiul liber cu unul din sim- e
2 bkl 99; S A 3 / \
bolurile ,, <”, ,, > sau ,, =", astfel incat g
sd se obtind o propozitie adevarata. 7 *
4
. ; . ) /
Lf oo, Folo, reLlr@” )

- Se considerd functia f:D — R, f(x)=xInx.
a) Determinati intervalele de monotonie ale functiei.

Rezolvare:
‘ :

L 4‘
|
]
L1 |
N
I
1|
I |

R

Raspuns:
b) Calculati lg?oi(zi)
Rezolvare: %
I P A A BB EEEE
| AN |
| || iR R A | ||
}! L G EIEE |
| | | R
R | S5 0 R TR AR
U A S
Rdaspuns:

32




B Fie functia S R— R, f(x)=4x" —4x* +7x - 2. Determinati valoarea de adevir
a propozitiei: :
»Punctul de inflexiune al graficului Junctiei fse afld in cadranul I”. A F
Argumentati raspunsul:

FEEEREEF

8 Aflati extremele globale ale functiei 1:[0,7]— R, f(x) =—cosx—sin? x.
Rezolvare:

[ [a]o]n]s]w]S]=[o]]

W
w




- Determinati dimensiunile unui bazin cu volumul de 32 m?, baza ciruia este un
patrat, daca se stie ca pentru a acoperi peretii si baza lui s-au utilizat un numar
minim de placi de faianta.

Rezolvare:

L]
0]
1
i i
3]
4|
z“
Rdspuns: ._6..
. Determinati valorile parametrului real m, astfel incat functia
f:R— R, f(x)=e"(x* +mx) si fie monoton descrescitoare pe R.
Rezolvare:
Raspuns:
Suplimentar: 2

X" +ax

Se considera functia f:D — R, f(x) = ; Determfna;i pentru ce valori ale

bx—1
parametrilor reali a si b functia f admite extreme in punctele x = 0 si x = 3.




Punctaj acumulat: Nota:

Timp efectiv de lucru: 45 min.

. Aflati valoarea de adevir a propozitiei:

Numarul z = 3(c0s§2£ +isin _3_;:_) este pur imaginar. A F

B Rezolvati in C ecuatia z* +(3i —2)z +5—3i = 0. Calculati Izl +z, |
Rezolvare:

Rdspuns:

0]

X =Tx+12 :
B calculati lim o_2 »dacd a=-7i" —(1+i) -5i+1.

X—a

Rezolvare:

[n[»[w]e]=[o]]

[n[s]w]e]=[o]E]




, T2
. Calculati partea imaginara a numarului Z, daci z = (l—ﬂ-) e
Rezolvare: 1=1

L
’Z?
1
2
3
4
Raspuns: : i
_ . Se stie ¢d —z + 22 = 3 — 2/, unde z=a+bi, a §i b sunt numere reale. Calculati
Beg
. Rezolvare:
-
0
1
A
2
4
Rdspuns: S0
. Rezolvati in C ecuatia z* = —2;.
Rezolvare:




B8 Fie -, = 2 +isinm i z, =4m—i(m* + m).
Determinati valorile reale ale lui m, astfel incat numerele z, si z, sa fie conjugate.
Rezolvare: ‘

[ [s]wo]-][=]E]

Raspuns:
Suplimentar:
Determinati parametrul real m, astfel incat ecuatia z’ —2(1-i)z+m—-2i=0 si
admita o radicini reala.




e e Numere complexe

Eataresumatt [E8 oo

Timp efectiv de lucru 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

. Aflati valoarea de adevir a propozitiei:

Lelall

Numerele z, = 2(cos§+i sin %) $iz,=2isuntegale. A F

. Rezolvati in C ecuatia 2% + (4 + 3i)z+4+6i=
Rezolvare:

0. Calculati ]zl 2 ]

L]
0
1
2
3
4
Raspuns: 3
x*-3x-4 5
B calculati lim =377, dacd a =" +(1-i)’ +3i 41,
Rezolvare:
L
lllllllllllllillll
el L LT T LT 1]
RSN SRR AR S e -
ENSERUSISHAUEE RA

38



. Calculati partea reald a numarului z, daca z = (—lﬁ
Rezolvare: ‘ it

[n]s]w]w][=]o]]

Raspuns: ’
. Se stie cd 5 — iz = (2 + i)z, unde z = a+bi, a si b sunt numere reale. Calculati
2~z
Rezolvare:

(2] s]w]e]=]o]]

Raspuns:
. Rezolvati in C ecuatia z* = 11i.
Rezolvare:

[ [o]]w]o]—]o]]

Raspuns:

W
O




. Determinati valorile reale ale lui m, asfel incat numarul
z=m—4+log, m+i(m* —2m-3) sa fie nenul.
Rezolvare:

Raspuns:

Suplimentar:

Determinati parametrul real m, astfel incat ecuatia z* + (2 +i)z —m—3i = 0 sa admita
o radacina reala.

40




e Matrici. Determinanti.

- Sisteme de ecuatii liniare

Varianta 1

Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

. Determinati valoarea de adevir a propozitiei:

,,Daca A=[(l) 3) ,atunci detAe N> A F
i

2 0 0 2 2 -7
. Fiind date matricile 4= V2 , B =( ] 81O = \/_ , aflati
B St 4 B+2

k € R, astfel incat 4+ kB =C".
Rezolvare:

(o[ [e]w]o][=[o]E]

Raspuns:

0,5°
. Rezolvati in R ecuatia

Rezolvare: _
16

[ ][e]s[w]w][-]o]]

Raspuns:




B Fie functia f: M,(R) - M,(R), f(X)=X>-3X. Calculati B, daca B= f (4)

: a3 wq ~
si A (_1 5
Rezolvare:
Raspuns:
4x-3y+4z=0
. Rezolvati sistemul de ecuatii: { 5x+3y -4z =0 si scrieti o solutie particulara a lui.
Rezolvare: x+9y-12z=0

Raspuns:




27 2R 2t 1]
- Fie matricea 4=|2 a+1 a|. Aflati valorile parametrului real a, astfel incat
a 6 4
matricea A sa fie inversabila.
Rezolvare:
L]
0
1]
2
3
4]
S
6
Raspuns: 7]
Suplimentar:

Aflati valoarea parametrului real m, astfel incat sistemul sa fie compatibil determinat.
mx+y+z=1
X+my+z=3

X+y+mz==-2




SSS8  Matrici. Determinanti.

e e
— Sisteme de ecuatii liniare

Varianta 2

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

. Determinati valoarea de adevir a propozitiei:

,nDacd A = (21
0

-1

. ~1--0
I Fiind date matricile 4[5 V5 , B=( i 2) $iC= ,aflati k e R,
0 1 4+5 3 |

0 1
astfel incat 4+ kB =C".
Rezolvare:

! J, atuncidet Ae N> A F

Raspuns: ___
. Rezolvati in R ecuatia | | =14.
Rezolvare: - 2

Raspuns:




- Fie functia f : M,(R) — M,(R), /(X) = X? +31,. Calcuia;i B',daca B= f(A)

SRig )
iA= :

Rezolvare:
Raspuns:
x+5y—-4z=0
. Rezolvati sistemul de ecuatii: {2x - y+3z =0 si scrieti o solutie particulari a lui.
Rezolvare: 3x+4y-z=0
Rdaspuns:

S
()]

[2[o]e]sw]w]~]o]E]

[plo]n]s[w]s]=[o]F]




I @ a1
. Fie matricea 4 =| 4 ~a =3 | Aflati valorile parametrului real a, astfel incat
a 3 =2
matricea A si fie inversabila.
Rezolvare:
i
0]
1
2
3
4
El
6
Raspuns: E
Suplimentar: : AErLaTt

Aflati valoarea parametrului real m, astfel incat sistemu] %+ (m=1)y+z=2 si
fie compatibil determinat. X+2y+mz=3




B paralelismul in spatiu

ErarreaEaae

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.
Punctaj acumulat: Nota:
- Fie cubul ABCDA,B,C,D,. Identificati si numiti: D C: T
a) doua drepte paralele: 01
b) doud drepte concurente: Ay B, 1]
¢) doua drepte necoplanare: 2|
d) doui plane paralele: D o %
e) doua plane concurente: A ) z

.Demonstra;i cd in cubul ABCDAB,C\D, (vezi desenul de la itemul 1) avem
(ABC)[[(4,B,C)).

[]w[mf=o ]




. Paralelogramul ABCD cu m(< DAB) % 60" si trapezul DCEF in care DCIEF si

m(< DCE) =110 sunt situate in plane diferite. Calculati masura unghiului for-
mat de dreptele:

a) AB si EF Desen:

b) AB si CE

¢) AD si EF

. Se da triunghiul ABC. Un plan paralel la dreapta BC intersecteazi latura AB in

punctul P si latura AC in punctul Q, astfel incat ¥ 3 Aflati lungimea seg-
mentului [PQ], stiind c& BC = 12 cm. PB 7
Desen: : Rezolvare:

Raspuns:




- In tetraedrul VABC, pe muchia V'C este luat un punct C,, astfél incat ——L G _l

Gt o8
Prin punctul C, este dus planul & paralel bazei ABC, care intersecteaza muchl-
ile VB si VA, respectiv in punctele B, si A,. Calculati perimetrul si aria sectiunii

AB\C,, dacd AB=12cm, AC = IOcm si BC=10cm.

Desen: Rezolvare:
)
Z
0]
1]
2]
3]
4]
el
6
Raspuns: E
Suplimentar:

Fie VABCD o piramida cu baza paralelogramul ABCD. Daca M, N, P sunt mijloa-
cele segmentelor VA, VD, respectiv DC, aratati ca (MNP) || (VBC).




IS Paralelismul in spatiy

Data:

Timp efectiv de lucru: 45 mi

Punctaj acumulat: Nota:

. Fie cuboidul ABCDEFGH . Identificati si numiti:

a) doua drepte paralele: F G
b) doua drepte concurente: E ! H

¢) doud drepte necoplanare: L ,:.B_ —md----Jc
d) doua plane paralele: 4 o)

e) doud plane concurente:

.Demonstrati ca in cuboidul ABCDEFGH (vezi desenul de la itemul 1) avem
AC || EG.
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. Patratul ABCD si trapezul isoscel ABEF in care E nu apartine planului ABC,
are m(< ABE)=60". Stnnd ca AF = EB, calculati masura unghiului format de
dreptele:

a) EF si DC Desen:

. Se da triunghiul ABC. Un plan paralel la dreapta AB intersecteazi latura AC in
3
s si AB =20 cm, aflati EF.

CE
punctul E si latura BC in punctul F. Stiind ca — I

Desen: : Rezolvare:

Raspuns:

[ [2]o]n]a[w]S]~[o]]

[2[n[s]w]e]=][o]c]

9]
—




. In tetraedrul V4BC, pe muchia VB este luat un punct B, astfel incat i ] =%.
_ Prin punctul B, este dus planul  paralel bazei ABC, care intersecteazi 1muchi-
H ile V4 si VC respectiv in punctele A, si C, . Calculati perimetrul si aria sectiunii
A,B,C,, dacd AB=10cm, BC=16 cm si AC =10 cm.
Desen: Rezolvare:
L
' 0
1]
- 2
3
4]
E3
&
Raspuns: 7]
Suplimentar:
Consideram un cub 4BCDA'B'C'D’ si notdm cu 0,, 0,, O, centrele fetelor ABB'A’,
BCC'B' si respectiv, ABCD. Demonstrati ci (Q0203) I (DA’C ').
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Perpendicularitatea in spd;iu

L e

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.

Punctaj acumulat: Nota:

. Fie cubul 4ABCDA,B,C,D, in care ACNBD = {0}, iar
AB = 6 cm. Utilizand desenul, identificati si calculati:

a) d(4,[DC])=
b) lungimea diagonalei cubului
) Pl [BC = b
d) sin(<(4G,,(4BC))) =

A
a

[o[v]ojun]s]|wis]=]o]E]

. in baza desenului de la itemul 1, demonstrati ca (ADC,) L (4,D,C).

[»[w[o]~[o]c]




.Fie dat un plan «. Dintr-un punct M exterior planului, se duce oblica MA si
perpendiculara pe plan MO, astfel incit4,0 e a. S se afle lungimea oblicei
MA, daci ea formeaza cu OM un unghi cu masura de 30° si MO = 4 cm.
Rezolvare: Desen:

Raspuns: "

- Fie triunghiul echilateral ABC, in care AB = 6 cm. Din O, centrul cercului in-
scris in triunghi, se ridica perpendiculara pe planul triunghiului OS = /3 cm.
Determinati m(< (SBC);(ABC)).

Rezolvare: Desen:

Raspuns:
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. Din varful B al dreptunghiului ABCD, cu AB =4 c¢m si BC = 10 cm, se ridica
perpendiculara VB pe planul dreptunghiului. Determinati distanta de la V pani la
latura AD si sinusul unghiului format de VD cu planul ABCD, daci VB = 5 cm.

Rezolvare: Desen:

E
0]
1]
2
3]
4]
Bl
6
i

Rdspuns: 8]

Suplimentar:

Punctul M este egal departat de la varfurile unui triunghi dreptunghic ABC cu
catetele AB = 18 ¢cm si AC = 24 cm. Determinati masura unghiului diedru dintre
planul inclinat (MAC) si (ABC), daca distanta de la punctul M la planul triunghiu-
lui este 20 cm.

3




B8 perpendicularitatea in spatiu
Varianta 2

Data: Timp efectiv de lucru: 45 min.
Punctaj acumulat: Nota:
- Se considera cuboidul ABCDEFGH in care AE = 8 cm, AB = BC = 8«/5 cm. L]
Utilizand desenul, identificati si calculati: = = _(ll.
9 d(4[FG])= 2
E ! H <4
b) lungimea diagonalei cuboidului g 3
‘ - —
©) Pl [DG]= /”” = i51'
d) sin(x(4G,(4BC))) = 4 D 6|
. In baza desenului de la itemul 1, demonstrati ca (ABG) L (EFC). %

[»[w]>]-[o]c]
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. Fie dat un plan a. Dintr-un punct M exterior planului, se duce oblica MB si
perpendiculara MO, astfel incat B,0 € «. Sa se afle lungimea perpendicularei
MO, daci ea formeaza cu oblica BM un unghi cu masura de 30° si MB = 6 cm.
Rezolvare: Desen:

[&]w[o]=[o]]

Rdaspuns: :
. Fie dat patratul ABCD in care AC NBD = {O} si AC= 82cm . Din punctul
O se ridica perpendiculara VO= 43 cm pe planul patratului. Daca M este mij-
locul muchiei BC, determinati m < ((VBC);(ABC)).
Rezolvare: .

Desen:

[o[r][e]]>][~][o]]

Raspuns:

ul
N




. Din varful A al triunghiului ABC, cu AB = AC =5 cm, BC =6 cm, se ridica
perpendiculara VA pe planul triunghiului. Determinati distanta de la V pana la
latura BC si sinusul unghiului format de VC cu planul ABC, dacd VA = 2 cm.

Rezolvare: Desen:
Z
0]
1]
2]
3]
4]
el
6]
7]
Raspuns: 18]
Suplimentar: :

Determinati distanta de la un punct V pana la planul rombului ABCD cu latura
de 12 cm si un unghi de 60°, daca unghiurile diedre dintre toate planele inclinate
(VAB), (VAD), (VCD), (VBC) si planul rombului sunt de 30°.
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